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I. :تحديد مجموعة 

A. :نشاط و مفردات 

 . 7و  3مجموعة الأعداد الصحيح الطبيعية المحصورة قطعا بين  Eلتكن 

 أكتب هذه المجموعة بطريقتين مختلفتين.

  التالينكتب المجموعة على الشكل E 4,5,6 .نقول أنE  كتبت بالتفصيلécriture en extension 

 نكتبE:على الشكل E n / 3 n 7    نقول أننا عرفنا .E بالإدراكécriture en compréhension. 

 يمكن أن نمثل بعض المجموعات على الشكل التالي: كل عنصر منE . نكتبه في مكان ما ونضع  بجواره الرمز  أو  وتحاط كل

   diagramme deVenn الشكل المحصل عليه يسمى مخطط فان. و Eرمز المجموعة  العناصر بخط و خارج ذلك نكتب

B. :تمرين تطبيقي 

 -أ  أكتب المجموعة التالية بالإدراك :   .1 F 5,5  ب  .-  A 0,2,4,6, 

 -: أ  أكتب المجموعة التالية بالتفصيل B d / k ,20 k d     .  ب   C p / p 3 2p 5 0      

II.  مجموعة أجزاء مجموعة: –التضمن المزدوج ) التساوي (  –التضمن 

A.  التضمن–INCLUSION   'L –   ) التضمن المزدوج ) أو التساويDOUBLE INCLUSION 

 تعريف: .1

 

A؛ و نكتب  Bينتمي  إلى فهو  Aمن  xإذا وفقط إذا كان كل عنصر  Bضمن مجموعة Aن مجموعةإنقول   B. 

إذن:           A B x A x B    . 

 مثال: .2

نعتبر المجموعات التالية:  E 0,2,3,4,5,6  ؛ A 2,3,4,5 . 

 . Aو  Eنمثل  

 

 

 

B. ) التساوي ) أو التضمن المزدوج 

 تعريف: .1

 

A  متساويتين يكافئ Bو  Aن مجموعتينإنقول   B و  B A. 

Bإذن:         A    وA B   A B   

 ملحوظة:  .2

 

Aالتضمن متعدي :  C  B C  وA B  

 تمرين تطبيقي: .3

نعتبر المجموعتين: F 0,1  وx 1   و
1

/ x
x





  E  

Eبين أن:  F. 

 :نبين أنE F. 

yنعتبر   E  إذن
1

y
x

  حيثx 1 .  ومنه
1

0
x
 و 

1
1

x
 . 

و بالتالي: 
1

0 1
x

 : 0.إذن y 1  

E : 1 خلاصة F. 

 :نبين أنF E. 

yليكن:  F  :0إذن y 1 . 
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نضع : 
1

y
x

   :ومنه
1

1
x
  :و بالتاليx 1 . : ومنهy  يكتب على شكل

1

x
xمع   1  ؛ بالتاليy E. 

F : 2خلاصة  E. 

Eخلاصة :  F  وF E :إذن E F. 

C. :مجموعة أجزاء مجموعة 

 نشاط: .1

نعتبر المجموعة:  E 1,2,3 أو جد جميع أجزاء.E. 

 تعريف: .2

 

E .مجموعة 

  و يرمز لها ب: Eتكون مجموعة تسمى مجموعة أجزاء  Eجميع أجزاء  EP . 

إذن:             A E A E  P 

 ملحوظة: .3

 عناصر EP .) هي أجزاء ) أي على شكل مجموعات 

 E  .   E  P 

 تمرين تطبيق: .4

أكتب بالتفصيل:  .1 EP:حيث 

 -أ E 2ب   .-  E   ج  .-  E 1,2 

 جواب :

 -أ        E 2 , 2  P P . 

 -ب       E ,    P P . 

 -ج           E 1,2 , 1 , 2 , 1,2  P P . 

 -د        E 1,2 , 1,2  P P  

III. :العمليات على المجموعات 

A. : التقاطع 

 تعريف: .1

 

A وB .مجموعتان 

A : ويرمز لها ب Bو Aتكون مجموعة تسمى تقاطع Bو Aالعناصر المشتركة ل  B. 

xإذن: B  وx / x A A B . 

xملحوظة:   .2 B و x A B x A     ) نستعملها في التمارين ( 

 مثال: .3

نأخذ:  A 1,2,3,4,5,6  و B 1,2,4,6,44,50  
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 تمرين تطبيقي : .4

 A p / 2 p 5    : حدد التقاطع . A ,3 . 

 خاصيات: .5

 

1- A   ؛A A A  . 

2- A B A   وA B B . 

3- A B B A   التقاطع تبادلي . 

4-    A B C A B C A B C        

 

 برهان للتجمعية : .6

 جواب:

 نبين أن: (4   A B C A B C      نرمز للعطف ب (  و بالفصل ب ) 

 لدينا : 

) حسب تعريف التقاطع (            x A B C x A B    x C         

) حسب تعريف التقاطع (        x A   x B x C       

) العطف تجميعي (               x A   x B x C       

ومنه :    A B C A B C     

B. :الاتحاد 

 تعريف: .1

 

A وB .مجموعتان 

Aو يرمز لها ب :  Bو Aتسمى اتحاد المجموعتين  Bأو تنتمي إلىA إلى التي تنتمي عناصرالمجموعة  B. 

x إذن: B  أوx / x A A B . 

xملحوظة:   .2 B وأx A B x A     .في التمارين ( ) نستعملها 

 مثال: .3

نأخذ:  A 1,2,3,4,5,6  و B 1,2,4,6,44,50  

لدينا:  A B 1,1,2,3,4,5,6,10,44,50    

 

 

 خاصيات: .4

 

A وB  وC .مجموعات 

1- A A A   وA A. 

2-  A A B   و B A B . 

3- A B A B B   . 

4-    A B C A B C A B C        

 تمرين تطبيقي: .5
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من جهة اليمين:    ) أي ما يلي (  توزيعي على الاتحاد  بين أن التقاطع  .1     A B C A B A C     . 

 جواب:

:على صحة التوزيعية على اليسار نبين (5     A B C A B A C       نرمز للعطف ب (  و بالفصل ب ) 

نضع : x A B C    هي العلاقة 1  

 

 

   

1 x A    x B C

    x A   x B C

    x A   x B C

    x A   x B   x C

   x A  x B    x A   x C

    

    

    

     

       

 

                     
   

   x A B    x A C

   x A B A C

     

    
 

ومنه:       A B C A B A C      

:على صحة التوزيعية على اليمين ( بنفس الطريقة نبين     B C A B A C A       . 

 نبينكي ل:  2طريقة      B C A B A C A        (عمل أن التقاطع و الاتحاد تبادلي نست) . 

نبين أن :      A B C A C B C      . 

لدينا :  ) لأن التقاطع تبادلي (                    A B C C A B      

) حسب التوزيعية على اليسار (        C A C B     

العطف تبادلي (                   ) لأن   A C B C     

التوزيعية على اليسار صحيحة  : ومنه      A B C A C B C     . 

   توزيعي على الاتحاد  التقاطع خلاصة : 

C. .الجزء المتمم 

 تعريف: .1

  

A  جزء من مجموعةE  A Eالمجموعة.B عناصرميع جالمكونة منE  التي لا تنتمي لA  تكون جزء منE  يسمى الجزء

B. يرمز له بEفي  Aالمتمم ل  A  أو أيضا بA

E
B C 

xإذن:          A  وA

E
x C x E    .) نستعملها في التمارين ( 

 أمثلة: .2

 *
C

  و
     1,3

C ,1 3,    

 ملحوظة : .3

x A x A   . 

 خاصيات: .4

 

E .مجموعة 

 
E

C E
   وE

E
C    وA A  أي

A
EC

E
C A. 

 
A

E
A A A C     و

A

E
A A A C E    

 A B A B     وA B A B  . 

 

 برهان: .5
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 نبرهن على صحة الخاصية الأخيرة.

  :نبرهن أنA B A B   

 

   

x A B x E  x A B

                x E  x A   x B

                x E  x A    x E  x B

                x A    x B

                x A B

      

     

       

   

  

:  شرح      
x A B x A x B

x A B x A x B

     

     
  

Aخلاصة:  B A B  . 

  : نبين علىA B A B   بطريقة أخرى 

x A B  x A B

                x A x B

                x A x B

                x A B

    

   

   

  

شرح :     
x A B x A x B

x A B x A x B

     

     
 

Aخلاصة :  B A B   . 

D. :الفرق 

 تعريف: .1

 

A وB .مجموعتان 

Aويرمز لها ب: B ثم المجموعة Aفرق المجموع تسمى Bإلى و لا تنتميAعناصر التي تنتمي إلى الالمجموعة المكونة من   \ B 

xإذن:   B)  وx / (x A A\B  . 

xإذن :  B   وx A\B x A    .) نستعملها في التمارين ( 

Aلدينا :   Eجزآن من مجموعة  Bو   Aملحوظة : .2 \ B A B  

 أمثلة: .3

 :1مثال 

نأخذ:  A 1,2,3,4,5,6  و B 1,2,4,6,10,44,50  

لدينا:  A\B 1,3,5   و B\A 1,10,44,50  

 تمرين تطبيقي : .4

Aحدد: \ B  ثمB \ A.مع 

A -أ   و*
B  . 

A -ب   و B 1,5. 

E. :الفرق التماثلي 

 تعريف: .1

 

A)هو معرف بما يلي: BوAالفرق التماثلي للمجموعتين  \ B) (B \ A) :ويرمز له ب .A B. 

xإذن: A)  وx B أوx B)  وx / (x A A B     

xإذن: ملحوظة :  .2 A B   وx A B x (A B) \ (A B) xA B        .) نستعملها في التمارين ( 

 مثال: .3

نعتبر  A 1,2,3,4,5,6  و B 1,2,4,6,10,44,50 . 
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نحدد : A B 2,4,6   و A B 1,1,3,5,10,44,50  . 

Aنمثل  B  وA B .باستعمال مخطط فان 

 ملحوظة: .4

 A B B A    
 A B (A B) \ (A B)    . 

 A B (A B) (B A)   . 

F. الجداء الديكارتي 

 تعريف: .1

 

 E وF :مجموعتان 

 المجموعة المكونة من جميع الأزواج x,y حيثx E و y F تسمى الجداء الديكارتي لE  ثمF   ) ويرمز لها ب) الترتيب مهم

ExF . 

yإذن :   F  و  x,y / x E E F .  

yملحوظة :  .2 F و  x,y E F x E    ) نستعملها في التمارين ( 

 مثال:  .3

نأخذ : A 1,2  و B 2,3,4 . 

لدينا:            A B 1,2 ; 1,3 ; 1,4 ; 2,2 ; 2,3 ; 2,4   

 ملحوظة: .4

E E   

 تمرين تطبيقي: .5

Eأكتب بالتفصيل:  .1 F مع E 1,2 و F 1,2,3 

2. A  مجموعةالجزء من E.B  مجموعةالجزء من F. 

بين أن:  A E  B F A B E F      . 

 تعميم  .6

 
1

E و
2

E  و
3

E  ثلاث مجموعات حيث
1 1

x E  و
2 2

x E  و
3 3

x E  الكتابة 1 2 3
x ,x ,x  تسمى مثلوث و هو عنصر من الجداء

الديكارتي ل 
1

E و
2

E  و
3

E  و يرمز له ب  الترتيبفي هذا
1 2 3

E E E  . 

  بصفة عامة : نعتبر المجموعات
i

E  مع i 1,2,3, ,n  ؛ الجداء الديكارتي ل
1

E و
2

E  و
3

E ....... و 
n

E  هي في هذا الترتيب

المجموعة التي يرمز لها ب : 
1 2 n

E E E    أو أيضا ب
j n

j

j 1

E




 . 

عناصر 
j n

j

j 1

E




  : تكتب على شكل 1 2 3 n
x ,x ,x , ...,x  وتسمىn uplets  . مع

1 1
x E  و

2 2
x E  و و ....

n n
x E 

ومنه :  1 2 3 n 1 2 n
x ,x ,x , ...,x E E E      : أو أيضا 

j n

1 2 3 n j

j 1

x ,x ,x , ..., x E




 . 

  : حالة خاصة
1 2 n

E E E E     : نكتب
1 2 n

E E E    باختصارn
E  : مثال .

3    

 مثال : .7

3    ولدينا : المثلوث 2, 5, 7  و نكتب :  3عنصر من  3
2, 5, 7  . 

 

10  




