Exercices avec solutions PROF : ATMANI NAJIB Tronc CS

L’ordre dans : R

Exercicel: comparer 101,100
102" 101

SOLUTION :

101 100 101x101-100x102 10201-10200

102 101 101x102 101x102

101 _ 100
&—@_#ERJF donc:——=2—

102 101 101x102 102 101

Exercice2: comparer a et b

a=2++3 et b=23
SOLUTION: a—b=2—\/§ nombre positif
cad: a—beR"™ donc: a>b

Exercice3: comparer 2a et a®*+1 avec aeR
SOLUTION :(a’+1)-2a=a’—2a+1=(a-1) >0
Donc: a*+1>2a siaeR

Exercice4 : 1) comparer les réels suivants :

N3 a2 B gB 3yiiet;?

11 11 9 6 7
Q:%get%? 5) 245 et 542

1) soient a et b deux réels tel que : a<b
comparer : 1) 5a et 5b 2) —13a et —13b
I11) soient a et b deux réels strictement positifs tel que :
a<b comparer:1) a® et b? 2)va et Vb
1 1
3) — et —
a b
IV) soient a et b deux réels négatifs tel que : a<b
comparer : a° et b?
SOLUTION : I) Comparer a et b revient a étudier
lesignede: a-—bh.

1) oncompare & et 5
11 11

8 5_85 3.5 donc 8.5
11 11 11 11 11 11
13 13
2) oncompare — et —
9 6

13 13 , 13_13

5_5239_26:E>0 donc =22 ou ==>»

6 9 18 18 6 9 6 9
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3) on compare -1 et -15
7 4
-15 15) -15 15 -60+105 45
_ —— :—+—=—=—>O
7 4 7 4 28 28
-15 15
donc —=>-—= ou 15, 15
4 7 4
_ 15
4) on compare -1z et —
7 4
__12_52_48‘105:‘165& donc 12 _15
7 4 7 28 7 4
ou ~12 15
7 4

5) on compare 2.5 et 5\/5
Ona (2\/5)2:20 et (5\5)2 _gp et
50-20=30>0 et puisque 25 et 542 sont positifs

alors 5\/5 > 2\/5

I1) soient a et b deux réelstel que : a<b
1) oncompare 5a et 5b

Ona: 5a—-5b=5(a—bh) etpuisque a<b alors
a-b<0

Etona: 5>0 donc 5a<5b

2) oncompare —13a et —13b

Ona: —13a—(-13b)=-13a+13b=-13(a—h) et
puisque a<b alorsa—b <0
Etona: -13<0 donc —13a>-13b

I11) soient a et b deux réels strictement positifs tel que :
a<b

1)on compare : a’ et b’

a’-b’=(a-b)(a+h)

On a : a et b deux réels strictement positifs donc a+b>0

et puisque a<b alorsa—b<0

alors : (a—b)(a+b)<0

Dot a*<b?

2) on compare : \/5 et \/B

\/g_\/g_(*/g_\/g)(\/gh/g)_«fz—x/ﬁz_ a—b
Ja++b Ja+ib  Ja+b

Ona: a<b alorsa—b<0

et puisque JE+ \/6 >0 car ¢’est la somme de deux
nombres positifs

a-b
Ja++b

<0Don +Ja<+b

donc

1
3) on compare : — et
a

T

=




1 1 b-a
a b ab
Ona: a<b alorsbh—a>0
et puisque a et b deux réels strictement positifs alors ab >0
car c’est la produit de deux nombres positifs

b—a 1.1
donc ——>0D’ou —2>—

ab a

IV ) soient a et b deux réels strictement négatifs tel que :

a<b

oncompare : a’ et b?

a’—b’=(a-b)(a+h)

On a: a et b deux réels négatifs donc a+b <0

et puisque a<b alorsa—b <0 alors: (a-b)(a+b)>0
Dou a’>b’

Exercice5: Soit a est un réel strictement positif.

1. montrerque : Si a>1,alors a®>a’?>a
2. montrer que si a< 1 alors a®< a2 <a

a’>a (on multiplie les deux membres par

a > 0) et d’autre part que a° > a? (on multiplie par a? > 0).
Donc a®>a?> a.

De la méme fagon, lorsque 0 < a < 1, on démontre que :
a®<a’<a.

Exercice6: compareraetb:

6 etb=J§+J§—1

a—b—«/§x\/§—\/§—\/§+1=«/§x(\/§—l)—(\/§—l)
(46

\/E et 1

Ona (\/E)Z:Zet(l)zzl donc 2 >1

) R*

on compare :

par suite (

Ona( )2 3e =1 donc V3>1

par suite (\/5 1) e R™ Donc

a-b=(y2-1)(V8-1)eR"

Dot a>b

Exercice7: soit xe R™

1)Comparer : X+1++/x et Jfx+1+x+2

\/x+1—«/; et

2)En déduire une comparaison de :

\/F\/F

Donc VX +2 2\/;

On ajoutant /X +1 au deux membres on trouve :

IX+2 +x+12x +x+1
(\/x+ —VXx+1 )(\/x+ —JX+ )
2)\/x+2—\/x+1 o
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(le conjugué)

X+2-x-1
JX+2 —x+1

X1 2-Jx+l= (J_)Z_(m)zz

IX+2 —x+1

Donc : \/x+2 —/x+1=
VX+2 Jx+

(- ) (i)
NrTEE

(‘/_)2_(“/;)2_ X+1-x 1
N T TN e BN N e

Et puisque :\/x+2+\/x+12\/;+ X+1

Et on aussi :\/x+1—+/x =

Tk -

1

1
<
IX+2+0x+1 \/§+\/x+1
D’ou \/x+1+\/§s X+1+/X+2

Exercice8: soit ac R et beR™

Onadonc:

Ta+2b 8b

X = ety=
7a Ta+2b

Comparer :

3 7a+2b_
7a

8b
7a+2b

_(7a+2b)' -7ax8b  49a® +14ab+14ab +4b* ~56axb

7a(7a+2b) 7a(7a+2b)
oy doa’—28axb+4b’ _ (7a)° —2x7ax2b+(2b)’
a 7a(7a+2b) a 7a(7a+2b)
(7a—2b)’ .

7a(7a+2b) <
car 7a(7a+2b)eR" et (7a—2b)2 eR" Dou x>y

Exercice9: calculer les expressions suivantes (éliminer le
signe de valeur absolue)

4) ‘\/5—2‘ 5)‘1—\/5‘
6) |7—4| 7) [V2-7| 8) [3-243
9)A=‘4—2\/§‘—5—3«/§‘+‘9—5\/§‘

Solution :1) |-3 =—(-3)=3 2)[3]=3 3) ‘_g‘:§

5
1)[\5 - 2] \5 et 2

1)|-3 2)[3] 3)

on compare

N




Ona \/52:5et22=4 donc\/§>2 par suite
()

(\/g—Z)GR** Donc ‘Jg—Z‘:\/g—Z

on compare :

5) ‘1—\/§‘ B oetl

Ona (\/3_’)2=3et(1)2:1 donc \3>1 par suite
(1—\/§)GR‘* donc :‘1-@‘:-(1-\/§)=_1+\/§

6) |r—4=—(7—4)=-7+4 card>x

7) ‘\/E—\/ﬂ on compare : \/7 et «/E

Ona (ﬁ)Z:Yet(«/E)Z:Z donc V7 >42

par suite 2 -+/7 <0

DONG |2 7| —(VZ7)<—Z+ 7
8) ona 3<2y/3 car 32<(2J§)2
Donc: 3-2/3eR"

Donc ; [3-243[=-(3-28)=-3+28

9ona: /5>+2 donc: 5-2eR" donc: ‘JE_JE‘:J%_JE
A=[4-2:3|-[5-343|+[o-53]
A=4-2{3--(5-33)+(5v3-9)

A=4-23+5-33+5,3-9=0
Exercicel0: (Résolution des équations)
Résoudre les équations suivantes :

D|x-1=5 2)[2x+1=|x-3 3)|x+2|=-1

x-1=5ssi x-1=5 ou x-1=-5

S ={-4;6}

2) [2x+1=|x-3] ssi2x+1=x~30u2x+1=~(x-3)
ssi 2X+1=X—-3ou 2X+1=-X+3

ssi x=—40ux=2 donc: s:{_4;3}
3 3

car |x+2|20

ssi X=6 ou X=-4 donc:

3) |X+2|:—l S=g
Exercicell: 1) calculer (3\/5—5)2
2)comparer : 3«/5 et 5

3)simplifier y43-3072

(325 =(342) ~2xa2x5+(5) =18-3042x5+ 25
(3v2-5) =43-30\2

2) (3\/5)2=18 et (5)2:25

Donc 3\/§>5 donc 3\/5—5ER_
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3)\43-30V2 - (32 —5)2 ~[32 -5 = —(Sﬁ -5)
car 3J2-5¢R donc 43-30v2 = —3J2+5

Exercicel2: simplifier si ¢c’est possible
I[2;51N[4;6] 2)[2;5] U [4;6]

3) -0 2] N [-1; +oo[ 4) J-o0; 2] U [-1; +oo[

Solution :

1) [2;5]N[4;6]=[4;5]

0

=
.

[ TS
[P

2) [2;5]u[4;6]=[2;6]

3) J-o; 21N [-1;+0[=][-1; 2]

i—
LR

)]-00 ; 2] U [-1 ; +oo[ = ]-00 ; +oo[
Exercicel3: calculer | NJ et

suivants

J=[-L+0 et 1=}37]
J=[410] et I=]of9
| —foaof ¢ I=[-5-]]

|=[_—2,2} et J::|_1'§|:

3 2

NI =[45 et 1UJ=]-010]

INI=Z et 1UJ=[-510]

mjz[_Z;E[et 1U3=]-12]
32

l UJ danslescas

Exercicel4: représenter chaque inégalité ou encadrement

par I’intervalle qui convient ; 1) X>—-3 2) X<5
3)1<2x<4 4) 0<6x—2<10 5) 8<2-2x<6

Réponse:_1) X>-3 ssi Xe[-3,+o0

2) X<5 ssi Xe]—oo,5]
3) 1<2x<4  ssi

ssi XE[E,Z}
2

4) 0<6x—2<10 ssi
ssi 2<6x<12

ssi 2><%<6X><%£12><% ssi 1<3X<6 ssi

5) —8<2-2x<6

ssi —10<-2x<4

l><:]_§1><2x§4><1 SSi lSXSZ
2 2 2 2

0+2<6x—2+2<10+2

1x1<3x><l§6xlssi 1<xs25si X e 1,2
3 3 3 3 3

ssi 8-2<2-2Xx-2<6-2

3




ssi —10><1§—2x><£s4><1 ssi -5 <—xX <2 ssi
2 2 2

—2<x<5ssi xe[-2,5]
Exercicel5: résoudre les systemes suivants :

X>-3 X>=5 X7 -3<x<0
1) 2) 3) 3)
X2 Xx<4 x>0 —-7<x=<10

{XZ—3
1)

X>2

X>-3ssi xe[-3,+o0[ etx>2 ssi X e |2,+oo
S= ]2,+oo[ m[—3, +oo[ =]2,+oo[

X>5
2)
{x£4
X<4 ssi X ]-o0,4]et x5 ssi |5,+oo]
3) X>7 ssi Xe 7,40 et x>0 ssi  xe&[0,+oo
S = ]7,+o0[ N[0, +00[=]7,+o]

—-3<x<0
D 7¢x10
xel-7;10[ ssi -7(x(10

—3<x<0ssi xe[-3,0]

S =]-7:10] A[-30] = [-3,0]
Exercicel6: on considéré ’intervalle | = [—3; 4]
Trouver le milieu et I’amplitude et le rayon de intervalle |

= Eest le milieu de intervalle |

4—(-3) =7 est le amplitude de intervalle |
4—

(2_3) = %est le rayon de intervalle |

Exercicel7 : (Résolution des inéquations)
Résoudre les inéquations suivantes : |2x+1| < 6

1) [x-1<2  2)[x+2=3 3)[2x+1<6
_______ ssl —2<x-1<2
—2+1<x-1+1<2+1ssi -1<x<3 donc S =[-1;3]
2) [x+2|>3 ssi x+2>3 ou x+2<-3
Ssi X>1 ou X<-5

Ssi X & [1;+o0[ ou X & |-o0;-5]

Donc S = |-o0; 5] U[L; +oo[

3) [2x+1<6 —6<2x+1<6

ssi

ssi

Prof/ATMANI NAJIB

—6-1<2X+1-1<6-1ssi —7<2x<5
SSi _7x1<zxxi<5xl ssi _—7<x<§ donc: g = _r.s
2 2 2 2 2

ssi

22

1 oety<1

Exercicel8: Soit X et Y deux réelstq: XZE

et x—-y=3
1) Caleuler: g - f2x-1)° + f{2y-2)’

2) Montrer que : %sxs4 et —%Sygl

3) Calculer: F =‘X+ y—5\+\x+y+2\

E=y(2x-1) +y(2y-2) =|2x-1+[2y-2|
Ona xz%donc 2x>1 donc 2x-1>0

Etona y<ldonc 2y<2 donc 2y—-2<0
donc E=|2x-1|+|2y—2|=2x-1-(2y-2)
donc E=2x-2y+1=2(x—-y)+1

etona X—y=3 donc E=2x3+1=7

2)on montre que —gs y <177

Ona x—y=3donc x=y+3

Etona le donCy+321d0nc yzl_g d0nCy2__5
2 2 2 2
Etona y<1donc —gsyﬁl

1
on montre que 3 <XZ4 7777

Ona x—y=3donc y=x-3

EtOna —gs y <1 donc —ggx—3§1 donc

—g+3£x—3+3£1+3 Dbﬂ%gxg4

9 F=lx+y—5+Ix+y+2
On cherche le signede : x+Yy—5

Ona —§§y§1 et ngg4 donc 1_§§X+ygl+4
2 2 2 2

donc -2<x+y<5

donc —2-5<x+y-5<5-5donc -7<x+y-5<0
donc x+y—-5<0

On cherche le signe de : X+ Yy +2
Ona-2<x+y<5 donCc -2+2<x+y+2<5+2
donc 0<x+y+2<7

donc x+y+2>0

donc F=|x+y=5+[x+y+2|=—(x+y=5)+Xx+y+2
F=-X-y+5+X+y+2=-X-y+5+X+y+2=7

Exercicel9: sachant que : (J§ =1.732050808...)

I~




donner un encadrement du réeI\/§ a 107 pres
Et préciser la valeur par défaut et par exces

Solution :Ona: (\/§:1.732050808...)

Donc (1) 1.73</3<1.74 et (2) 1.732<+/3<1.733
(D) est un encadrement du réel \/5 al1.74-1.73prés
cad a 10 =0.01pres
(2) est un encadrement du réel J3 2 1.733-1.732 prés
cad a 10°=0.001prés
Etona 1.73 estune approximation du réel \/§ par
défaut & 107 prés
1.74 est une approximation du réel \/5 par excés a 107
prées
Exercice20 : x est un réel tel que -1 < x < 2. On pose
B=-2x-3.
Trouver un encadrement de B et trouer son amplitude
Exercice2l : xe[L3] et ye[2;4]
1)Trouver un encadrementde : X2 et y2 et 2X et 3y
X

et —x et —yet et L et
X y y

2)Trouver un encadrement de :  A=x*+y*+2x-3y et

2x-1

X+1

Solution :

1) xe[L;3] ssi 1<x<3 et ye[2;4] ssi 2<y<4

B= et trouver les amplitudes des encadrements

Onal<x<3donc 12<x2<32 donc 1<x2<9

Ona 2<y<4donc 22<y2<4? donc 4<y?<16
Onal<x<3donc 2x1<2x<2x3donc 2<2x<6
Ona 2<y<4 donc 3x2<3xYy<3x4 donc
6<3y<12

Onal<x<3donc -3<—x<-1

Ona 2<y<4donc -4<-y<-2

1
Onal<x<3donc —<—<1

3 X
Ona 2<y<4 donc E_igl

4 y 2

OnaX— x><1 donc 1><1£ XXlssx1 donc
y y 4 y 2

2) encadrement de A=’ +y*+2x-3y

6<3y<12 donc -12<-3y<-6

On fait la somme membre a membre on trouve :

1+4+2-12<x2+y2+2x—-3y<9+16+6—-6

Donc (1)-5<A<25 (Dest un encadrement du réel A

a 25—(-5)=30pres

2x-1

x+1

D
IA
< | <
IN
N w

encadrement dep =
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2x-1
x+1 x+1

etona 1<x<3 donc 2<2x<6 donc
2-1<2x-1<6-1 donc 1<2x-1<5@

Ona B =

= (2X—1)><

1 1 1
etonal<x<3 donc 2<x+1<4 donc ZS—<—

x+1 2 °
On fait la produit membre a membre de € et@ on trouve :

1x%£(2x—1)x £5><E

X+1 2

donc %s B sg est un encadrement du réel B

d’amplitudes r = 5. 1.9
2 4 4

Exercice22 : 1) Vérifier que 14> <200<15° et en
déduire que ; 1,4<+2<15

2) Trouver un encadrement de : \/§
3) en déduire un encadrement de : v2++/5 et 10
Solution : 1) on a 142 =196 et15” = 225 donc

14? <200 <152 donc  +/14% < /200 <+/15?
donc  \14? </2x100 <+/152 donc 14<+/2x10<15

donc 14x 2 < J2x10x L <15x -
10 10 10

donc 1,4<+2<15

2) ona 22° =484 et 23* =529 donc  22° <500 < 23°

donc /222 <~/500 < 23?

donc 22 <+/5x10< 23 donc

22xi<\/§xloxi<23xi donc 2,2<\/§< 2,3
10 10 10

3))ona L4<2<15et 2,2<+5<2,3 donc
14+2,2<2+6<15+23

donc 3,6<+/2+5<38

ona 1,4<+2<15et 2,2<+5<23 donc
1,4x2,2<~[2x[6 <1,5%x2,3 donc  3,08<+10<3,45
Exercice23 : xe[-3;1] et ye[-6;-2]

Trouver un encadrementde : 1) X+y 2) x—y 3) X?

) y2  5) xxy 6)§

Solution : 1) x e[-3;1] ssi —3<x<1
ye[-6,-2]ssi 6<y<-2
donc (—3)+(—6)<x+y<1+(-2)
donc -9<x+y<-1

[&)]




2)Ona x—y=x+(-y) etona -6<y<-2
donc 2<-y<6

donc (-3)+2<x+(-y)<1+6

donc -1<x-y<7

3)Ona —3<x<ldonc 0<x<lou —-3<x<0
donc P<x2<12 ou 0?2<x?<(-3)2

donc 0<x2<lou 0<x2<9
donc 0<x2<9

4)Ona —-6<y<-2donc (-2)2
donc 4<y2<36

5) encadrementde : XxYy
—3<x<1 et 6<y<-2

Si 0<x<1

ona -6<y<-2 alors ona 2<-y<6

donc 0<-xy<6 donc (1)—6<xy<0

Si —3<x<0 alors 0<—x<3 etona 2<-y<6
donc (2) 0<xy<18

D’aprés (D et (2) ondéduit que: —6 < xy <18

<

6) encadrement de : -3<x<1 Ona

-6 <y < -2 donc _lglg_l

2y 6
donc 1<_153
y 2
Si 0<x<1
onat<_Ll aiors gexx/_1)<Ldonc
6 y 2 2
og_fgl donc 9_13530
y 2 2y
Si —-3<X<0 alors 0<—Xx<3 etona lg_lgl
6 y 2
donc 60<5_§
y 2
Daprés @ et @ ondéduitque: — L X3
2y 2

Exercice24 : sachant que : 1,38 < /2 <1,42
montrer que : ‘«/5—1, 40‘ <0,02

Que peut-on déduire ?
Solution :ona donc 1,40—0,02 <+/2 <1,40+0,02

~0,02<+/2-1,40<0,02 donc  [v/2~1,40| < 0,02
donc 1,40 est une valeur approchée du nombre \/E a
0,02 preés

ona1,40<+2<1,40+0,02 donc 1,40 est une valeur

approchée par défaut du nombre \/E a 0,02 pres
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ona1,42-0,02<+2 <142 donc 1,42 estune valeur
approchée par excées du nombre \/E a 0,02 pres
Exercice25: sachant que : 2,645< J7 <2,646

a)Que représente 2,645 pour ﬁ ?

a)Que représente 2,646 . pour J7 2

Solution :

a) 2,645 est une valeur approchée du réel ﬁ par défaut
& 107 prés

b) 2,645 est une valeur approchée du réel «/7 par exces
& 10 prés

Exercice26:soit xe R”

Comparer 2\/;—1 et X
Solution :

(24X -1) = x- 2 +1=(Vi) -2t =(Vx-1) 20
Donc: XZ(Z\/;—l) sixeR"

Exercice27 : soithe N

Onpose: a=+4n>+1 et b=2n+1

Comparer a et b

Solution:ona:acR" etbeR"

a’ =(JM)Z =4n2+1 et b*=(2n+1)° =4n2+4n+1
b?-a2=4n2+4n+1-(4n2+1)=4n2+4n+1-4n2-1
b’-a2=4n>0 donc b?2>a?

Donc:b>a sineN

Exercice28 : soientx et y deux réels tels que :
X<y<3

1)Montrer que: X+y—-6<0

2) Comparer a=X>—6x+1 et b=y*—6y+1
Solution :1) ona x<y<3 donc x<3 et y<3
Donc: x+y<6 donc: x+y-6<0
2)a-b=(x2-6x+1)-(y2-6y+1)
a-b=x2-6x+1-y2+6y—-1=x2—-y2—-6x+6Yy
a—b=(x-y)(x+y)-6(x-y)=(x-y)(x+y-6)
Ona: x<ydonc x—yeR"~

Etona: x+y-6eR”

Donc: (X-y)(x+y-6)eR’

Donc: a-beR" et par suite a>h

Exercice29:0n pose B :\/6—2\/5 —\/6+2«/§
1)donner le signe de : B

P) Calculer B2
3) donner une écriture simplifié de B

Solution : B =+/6—25 —+/6+245

[o)]




1)on Remarque que : 6—2+/5 <6+25

Donc : \/6-245 <+/6+245

Donc: \6-245—6+2y5 R cad B <0

2) BZ:(\/6—2J§—\/6+2\/§)2

Donc : BZ:(\/6—2\/5)2—2\/6—2J§\/6+2\/§+(\/6+2\/§)2
Donc : B2 =6-25-2,(6-245)(6+2v5) +6+ 245
B2=12-2,/6°(245) =12-2\/6°~20 =12-2V16
Donc: B*=12-2x4=4

3) B?=4ssiB=+a ouB=—a
Donc: B=2o0ouB=-20r B<0Qdonc: B=-2

Exercice30:on pose : a = 1++2 et b= 4++2
2++/2 7
1)montrer que : b—a = 8-5V2
14
2)comparer aet b
Solution :
1) b_a:4+\/§_l+\/§ :4+\/§_(1+‘/§)(2_\/§)
TR T R
gl 4t2 2-4242-2 442 2 _8+22-7\2
7 4-2 7 2 14
b_a:8—5\/§
14
2)ona: b—a:8_5\/§
14

Orona: 8>5(2 car (8)2 =64 et (5\/5)2 =50
Donc : 8-52 e R* donc : 8=5V2 _ ..
14

Par suite : b>a

Exercice3l1 : aun nombre réel

Comparer : 4a—1 et 4a’

Solution :ona 4a’ —(4a-1)=4a’-4a+1= (2a—1)2 >0
Donc: 4a’>4a-1

Exercice32:

soit X un élément de I’intervalle ]—1, +oo[

comparer : 12 et —5x+1 on utilisant les propriétés de
I’ordre

Solution:ona X e ]—1; +oo[ donc: x>=-1
Donc ; —5x<—5><(—1) donc : -5x <5

Donc: ® -5x+1<6 etonsaitque: 6<12@
Donc : de @ et @ en déduit que : —5x+1<12

Exercice33:1)montrer que : \/6+\/ﬁ+\/6—\/3_1: [6+5
2 2
2)montrer que : \J9—+/79 ++/9++/79 =18++8
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Solution :1)on pose : g =\/6+\/ﬁ+\/6—\/ﬁ
2 2

On va Calculer : B?;

82:[\/6+£/3_1}2+2\/6+£/?E\/6—£/3_1+(\/6—;/BEJ2

B2 :6+—\/3_1+2\/[6+\/3_1J[6—\/3_1J+6_\/ﬁ
2 2

2 2

B? =6+24/364_1 =6+2\E=6+\/§

Donc : B2=6++5 donc: B =+/6+50U B =—/6+5
Or B >0 donc: B =/6+5

ou: [6+31  [6-+B81 =

D’o \/ ; +\/ = +5

2) \Jo—79 +/9+ /79 =18+ 8 ??

On pose : B =+/9—+/79 +1/9++/79 calculons B2?
82=(\/9—\/ﬁ)2+2\/9—\/ﬁ\/9+\/ﬁ+(\/9+\/ﬁ)2

Bz=9—\/ﬁ+2\/(9—\/ﬁ)(9+\/ﬁ)+9+\/ﬁ

B2 =18+2./81-79 =18+/8

Donc: B?=18++/8 donc: B =\18+8 0U B = /18+8
Or B >0 donc: B =+/18+8

Par suite: \/9—/79 ++/9+79 =+/18+/8

Exercice34:soit a>1 on pose : A=

1+E
a

L)montrer que : a( A+1)(A-1)=1

2)a)montrer que : 2< A+1<3

b)en déduire que :1+i < A31+i
3a 2a

3)montrer que : 1,1 est une valeur approchée de

,/1, 2 a i prés
30

Solution :1) a>1 et A= /1+1
a

montrons que : a( A+1)(A-1)=17?

1 2
1+—J -1

pna: (A+1)(A-1)=A? —1:{ -

(A+1)(A—1):1+£—1:l donc : (A+1)(A—1):§
a a

Donc: a( A+1)(A-1)=1

2) montrons que : 2< A+1<3?

ona: a=>1>0 donc: éZO donc : §+121

donc: A>1donc: A+1>2(1)

ona: a=>1ldonc: lsl donc : 1+1§2

a a

I~




donc: A<+/2 donc: A+1S\/§+1S3(2)
de (1)et (2) en déduit que: 2< A+1<3
etona: a(A+1)(A-1)=1donc: A—1= 1

d’autrepartona:lgigldonc:ig L L
3

A+l 2 3 a(A+l) 2a

donc : igA_lgi donc: i+1§ Asi+1
3a 2a 3a 2a

3)ona1,2=1+0,2=1+% donc A=12= 1+é

Donc: a=5
L ac 1,2si+1ssiEs 1,23E
15 10 15 10
33 33 32 1 (33_1@

Ssigg 12<>"etona =_=-—-— | =_
30 30 30 30 30 \30

1,1 est une valeur approchée de /1,2 a % prés

« C’est en forgeant que [’on devient forgeron » Dit un proverbe.
C’est en s entrainant régulierement aux calculs et exercices

Que [’on devient un mathématicien -ﬁ

Prof/ATMANI NAJIB
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